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Exercice 22

1 Pour calculer la loi de X on va

utiliser les fonctions tests c'est à dire
calculer E h X pour le continue
bornée
soit hEC R

Chex4 Sphex fxbeldre
Fuité de

Puisque X CPU 1

E UX _fr444 de

On veut faire le changement de variable
y x Pour qu'il soit bijectif on

utilise d'abord la parité de l'intégrande



ELUXY1 2f huey éÉ dse

2f hly My

Ihly ÉE dy
On peut donc identifier la loi de X
est la loi sur Rt de densité

y_FET



Exercice 25

Loi zêta de paramètres

IPLX.nl n's

où 91st ÉTÉ

Soit p 71

E XP Ë PIX n NP

Élus
La série converge si et seulement si

p s I ie pss 1



Pour le cas continu soit donc de

densité

faix C 1 a 21m La C 21

On a bien

f fabada C 1 a
112

1

1

Soit p 31

XP fûtfalse dse

7 a ftePhebe
Donc ELXP to si et seulement si

pt a C 1 ie p 7 α



À RETENIR

EN ELKIN Ë h n PIX n

de densité f EchLX phor fbi dse

Si c'est défini Pour montrer que c'est
défini on regarde d'abord

ÉthCullPLX n

ou 1h x foi dse

qui sont toujours définies dans 0,1 0



Exercice 26

1 Soit PA soit 6E 0,1

GH ELM Ê IIIÈaux pa

é ÉTÉ _e te

exponentielle

et't

2 Soit PAI 4 Plat XHY

Pour déterminer la loi de Y on utilise
la série génératrice soit tt 0,1

Gxtult GHI Gult car XDY

1



et't ent r

etelt.is

On reconnait Gp xp
Lt Puisque la

série génératrice caractérise la loi on a

Y PAKI
ÀRETENIR Série génératrice pratique pour
caractériser une là dans N surtout quand
on a des lois de Poisson



Exercice 27

1 Pour caractériser la loi que l'on cherche
on va utiliser la fonction caractéristique

Soit X eum ail 4 Chun 021 TER
XIU

Itu H CxLHCult par indépendance

ciment 7ᵗʰ eimat 17th

eitmitma.lt t re f2

Quluntma rîtri
t

Puisque la fonction caractéristique caractérise
le loi

4 W mit mer à 0



2 Procédons de la même manière qu'en 1

Soit X et m r α PER tER

Gxp t Eleitlax β

etβ Eleitax

β 9 1ta

litβ cimᵗα 1
442

eikmtβ t 3
772

Quantβ xp t

Ainsi on a β W xm β α r

3 Soit net 0,1 E UXtelle que

PLE 1 PLE 7



Soit 4 EX Soit y ER

PLUS y PLEX y

P EX y Es 1

PLEX y E 1

PL XD y IPL Xy

Or X verop donc X

PLUSy PLM y IP Xy

PIX y

Par cararactérisation de la loi par les fonctions
de répartition

Y X emo 11

Donc X et Y sont des gaussiennes ULO 1
Pour conclure montrons que 4 ne l'est



pas

IP X 4 0 IP CHE X 0

PC TH X O E I
ca HY

G PLG 1 X O E 1

FIEFFÉE

Ainsi Y ne peut être ni gaussienne
ni constante

À RETENIR Quand on n'a plusindépendanceon peut souvent bricoler des
contre exemples


